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TРETИ ВАРИАНТ  

Критерии за оценка и примерни решения 
ЗАДАЧА 1:  

а) Да се реши системата 
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б) Да се намери областта на решение на неравенството .0
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в) Да се намери стойността на израза .1log64log49log
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Решение: 

а) (2 точки) 
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б) (2 точки) ДМ за неравенството 0
3

)2)(1( 2






x

xx
 е множеството, за което .303  xx  

Тъй като 0)2( 2 x  получаваме еквивалентното неравенство: 
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 областта на решение 

на неравенството е  1;3 . 

в) (2 точки) От свойствата на логаритмите следва  
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ЗАДАЧА 2:  

а) Да се реши уравнението xx 23  .  

б) Да се намерят стойностите на реалния параметър ,m  за които уравнениeтo 012  mmxx  

има реални корени по-малки от 1. 

в) Да се реши уравнението 02cos1sin4  xx . 

Решение:  

а) (2 точки) Тъй като 
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решениe, a при 133233  xxхxx  e решениe на модулното уравнение. 

б) (2 точки) Уравнението 01)( 2  mmxxxf  има реални корени по-малки от q = 1 тогава 

и само тогава, когато 
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в) (2 точки) Тъй като xx 2sin212cos  , то    0)2(sinsin0sin211sin4 2 xxxx  

Zkkxxx  ,02sin,0sin  .  

ЗАДАЧА 3: Даден е четириъгълник ABCD  с диагонал 4AC , 30 DBADAC , в който 

може да се впише окръжност и около който може да се опише окръжност. Да се намери: 

  а) лицето на четириъгълника ABCD ; 

  б) радиусът на описаната около ABCD  окръжност.:  

Решение: а) (3 точки) Тъй като около ABCD  може да 

се опише окръжност, то .180,180 00  DBСА  Но 
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 (вписани ъгли) ADC  е равнобедрен 

0120,  АDCDCAD . Тъй като в ABCD  може да се 

впише окръжност, то АВСDВCAD  . Но 

АВВCСDAD  ABC  е равнобедрен. Но 
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SSSS ABCACDABCABCD . По косинусова теорема от ADC  намираме 
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 АDАDАDADCCDАDCDАDAC . Тогава 

3

316

3

4
34

3

4

2

3
.

3

4
.

3

4
.

2

1
sin.

2

1
 ABCDACD SADCDCADS . 

б) (1 точкa) Описаната окръжност около ABCD  е описана и около ABD , в който 

090 CABDACDAB  и 
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описаната около правоъгълен триъгълник окръжност е равна на половината от хипотенузата му 
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ЗАДАЧА 4: Даден е тетраедър ABCD  с основа ABC , за който BCADBDAB   и 

ортогоналната проекция на върха D  е средата M  на AC . Да се намери: 

 а) големината на ъгъла между ръба BD  и основата ABC ;  

 б) радиусът на вписаната в тетраедъра сфера, ако дължината на ръба AВ  е .a   
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Решение: а) (2 точки) Линейният ъгъл между ръба BD  и основата ABC  е DBM . 

AMBAMD  (  AMABАD , обща и 090AMD , тъй 

като M e ортогоналната проекция на върха D , а 

090AMB , тъй като ABC  е равнобедрен и M  е средата 

на AC )  MBMD ВMD  е правоъгълен равнобедрен 

045 DBM . 

 

б) (2 точки) От условието аBCADBDAB   и тъй 

като ортогоналната проекция на върха D  е средата M  на 

AC , то аDCADCMDAMD  . Означаваме .hMBMD   По Питагорова теорема за 

ВMD  намираме 
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SАВСВСАВАС ABC  . Тогава обемът на тетраедъра ABCD  

може да се намери по формулата  
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Тъй като пълната повърхнина на тетраедъра е 
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Оценката се получава по формулата:  

Оценка = 2 + k / 5, 

където k е броят на получените точки (k ≥ 5). 
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